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Cember
Merkezi orijinde, yarigapt R olan gemberin denklemi, x*+y*=R?ile verilir.
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N

Merkezi A(a,b) noktasinda (x=a, y=b) olan ¢emberin denklemi
(x-a)’+(y-b)’=R? ile verilir.
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) aHy-b) =R’

X
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OR183)Merkezi A(4,3), noktasinda yaricapi 2 olan cember denklemini bulun.
Coziim: a=4, b=3, (x-4)*+(y-3)*=2’

yA
(x-4)*+(y-3)"=2"

OR182)Merkezi A(2,3), noktasinda yaricapi 4 olan cember denklemini bulun.
Cozim: a=2, b=3, (x-2)*+(y-3)*=4

A

x-2)*+(y-3)*=16

ORI183)Merkezi A(-2,3), noktasinda yaricapi 1 olan ¢cember denklemini bulun.
Cozim: a=2, b=3, (x-(-2))*+(y-3)’=1%, - (x+2)*+(y-3)*=1
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y
(x+2)*+(y-3)*=1

Vi<

OR184) x’+y’=80 cemberi ile y=2x dogrusunun kesisme noktalarimi bulun.
Cozlim: iki denklemin ortak ¢6ziimii kesim noktalarini verecektir.
x*+y*=80 denkleminde y=2x koyalim ve denklemi ¢6zelim.
xX+(2x)’=80 —» 5x*=80 — x> =80/5=16 — x,=4, x,=-4,
X=X;=4 i¢in y;=2x=8
X= X,=-4 i¢in y,=2x=-8
Cember ve dogru iki noktada kesisir. A(4,8), B(-4,-8) noktalarinda kesisir.

4

x2+y’=8
8
-4

y=2x

x1=4, x,=-4, degerlerini bulduktan sonra, y; ve y, degerlerini cember denkleminden de
bulabiliriz.
X+y*=80 — (4)*+y’=80 — y’=80-16=64 — y,=8 — y,=-8

Elips Denklemi

mt02-240 mt03 mt30-129 mt43-69
mt48-401 elipsoide hacim

mt38-674 ayrintili resimli
mt39-682

mq02-420

mt47-46

Elips

A ve B noktalarina bir ¢ivi ¢akildigini varsayalim. Sabit uzunluktaki bir ip alalim. ipin uglarimi
A ve B noktalarina baglayalim. ip gergin olacak sekilde P noktasini hareket ettirelim. ipin
uzunlugu sabit oldugundan PA+PB toplamu sabittir.

PA+PB=sabit=2a.
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A ve B sabit noktalarina Elipsin odak noktalari denir.

x-y ekseninde elipsi gosterelim.
A

TN

Burada -c,c elipsin odak noktalaridir. Elipsin uzun eksenine asal eksen, kisa eksenine yedek
eksen denir. sekilde asal eksen x ekseni boyunca, yedek eksen y ekseni boyuncadir.

4

y

y=b de oldugunu varsayalim. Bu durumda P ile odak noktalar1 arasindaki mesafe birbirine esit
ve ipin yari uzunlugu a ya esit olacaktir. (Toplam uzunluk 2a)

a’=b’+c’
Merkezi orijin olan elipsin denklemi

b

PM(-c) dik iiggeninde (x+c)”+y*=d,>
PM(c) dik iiggeninde (c-x)*+y’=d,’
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d1+d2:23
\/(X-l-C)Z +y° +\/(c—x)2 +y° =2a

Esitligin iki tarafinm karesini alip, c’=a’-b” koyalim. Bazi cebrik islemlerden sonra
2 2

Xy
—+==1
a’ b’

elde edilir.

Merkezi x=p, y=q olan elips denklemi.
x-p)’, (y-9’ _,
2 2 o
a b

OR191) Merkezi orijin olan, biiyiik ekseni a=5, kiiciik ekseni b=3 olan elips denklemi

yazin. Odak noktasini bulun.
2 2 2 2

2 Y 2 Y

e 2 - A
Goztim: "2 T 2 T 25 16
c?=a’-b?, — *=57-47=25-16=9 — ¢=3

Vi

N

OR193) Merkezi A(6,7) noktasi olan, biiyiik ekseni a=5, kii¢iik ekseni b=3 olan elips
denklemi yazin. Odak noktasim1 bulun.

o (X—6)2+(y—7)2_1 (X—6)2+(y—7)2_1
(Oztim: s 42 25 16
c’=a’b%, — ?=52-47=25-16=9 — ¢=3

A

S

OR196) 4x°+16y*=64 elipsinin biiyiik eksen, kiiciik eksen uzunluklarini, odak noktasini
hesaplayin.
Coziim: 4x*+16y’=64 iki tarafi 64 e bélelim.

y

v
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4x*  16y° X’
LA I A Sa=4, b=2, =4’ =27 =412

E' -j

OR196) 16x*+4y*=64 elipsinin biiyiik eksen, kiiciik eksen uzunluklarini, odak noktasini
hesaplayin.

Coziim: 16x*+4y°=64 iki tarafi 64 e bolelim.
2 2

16x*  4vy? X
+ 2 =1 _, S A va=2, b=4, =4 =22 =12

64 64 416
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OR197) Odak noktalarinin koordinatlari A(1,3), B(9,3) olan, biiyiik eksen uzunlugu 2a=10 olan
elips denklemini yazin.

Cozim:

c=(9-1)/2=4 2a=10 a=5; b=a’-c’=3

orijin xo=4+1=5, y,=3, (elipsin merkezi x=5, y=3)

ust y=y,+b=3+3=6

alt y=y,-b=3-3=0

sol x=x¢-a=5-5=0

sag x=x,ta=5+5=10

(x=5" =3 _,
25 9
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Hiperbol
Hiperbol PA-PB farki sabit olan noktalarin geometrik yeridir.

PA-PB=sabit=2a.

A

Hiperbolu x-y ekseninde gosterelim.

yl

-c ve ¢ noktalar1 hiperbolun odak noktalaridir. Elipste oldugu gibi dik iiggen bagintilarini
kullanarak.
d, -d,=2a (sabit)

\/(X-l-C)Z +y° —\/(c—x)2+y2 =2a

yazabiliriz. esitligin iki tarafinin karesini alalim, ¢*=a*+b” koyalim. Baz1 cebrik islemlerden
sonra.

X Yy
—~ =1
a~ b
haline gelir. y=0 i¢in — x==a olur. Parabol x eksenini x=a ve x=-a noktalarinda keser.
y= b,
A a_“a‘
X
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b

Bu da hiperbolun asimptotlarinin ¥ = s g X olacagim gdsterir

2 2

OR211) T_6 - % =1 hiperbolunun odak noktalarini, x eksenini kesim noktalarini, asimptotlarini
bulun.

2 2 2
X

Cézﬁmg—gzl, — y=0 i¢in T_6 =1 —» x=+4
a=4, b=3, — ¢’=a’ b’ =4°+3* =25 — =45

Asimptotlar y=+(b/a)x=+(3/4)x




