
   Ödev8 
 
1)  x=u+v,  y=u-v   dönüşümünü   uygulandiginda sekildeki bolgenin u-v koordinat 
sisteminde alacagi sekli bulun.     

 
Cozum: h=8 
  x=u+v  
  y=u-v   
+  
----------------------- 
x+y=2u  → u=(x+y)/2 
 

  x=u+v  
  y=u-v   
- 
----------------------- 
x-y=2v  → v=(x-y)/2 
 

 

 
x=u+v,  y=u-v   →  u=(x+y)/2,     v=(x-y)/2 
Sinirlar 
A(x=-8,y=0)  A’      u=(x+y)/2=-8/2,   v=(x-y)/2=-8/2  
B(x=8,y=0)    B’      u=(x+y)/2=8/2,   v=(x-y)/2=8/2    
C(x=0,y=8) C’      u=(x+y)/2=8/2,   v=(x-y)/2=-8/2    
 

 
 
AC dogrusu 
          y=8+x → (u-v)=8+(u+v) → -2v=8  → v=-8/2  
CB dogrusu 
    y=8-x → (u-v)=8-(u+v) → 2u=8  → u=8/2 
AB dogrusu 
   y=0 → (u-v)=0 → u=v          
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2) ∫∫ +

W

22 dydx)yx(  integrali  sekilde cizilen W bolgesi uzerinde  hesaplanmak 

isteniyor. 
  a) kutupsal koordinatlara gecerek, integrali kutupsal koordinatlarda yazın.  
b)integrali çözün.   

 
Cozum  α=1150,  β=2100 

∫∫ +
W

22 dydx)yx(  = θθ∫∫ d  dr J),r(g
 

 x=r cos θ,   y=r sin θ,   →  (x2+y2)= r2 ,   J=r   
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α,β  radyan olarak  alinmalidir.  
 

3) x=r cos θ,    y=r sin θ  dönüşümünü   uygulayarak   dydx)yx( 322

Q

+∫∫  

integralini çözün.     Q bölgesi merkezi orijin olan r=e yarıçaplı dairedir.  
 

 
Cozum 

dydx)yx( 322
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x=r cos θ,   y=r sin θ,   → 32/132322 r])r[()yx( ==+ ,   J=r   
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4) dydx cy)-(x y2ax  3
10Pxy

0y
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+       integralini   hesaplanmak isteniyor.  integrali 

basit cozulebilir  forma getirmek için hangi donusumleri  yapmak gerekir. Eski ve 
yeni koordinat sisteminde integral bolgesini cizin. Yeni koordinat sisteminde 
integrasyonu yazin.  
Cozum:  a=1, c=2,P=5 
ax+2y=u,  x-cy=v  donusumu yapmaliyiz 
x+2y=u, x-2y=v → x=(u+v)/2,   y=(u-v)/4 
y=5x-10 →(u-v)/4=5(u+v)/2-10 →     v=(-9/11)u+10/11   
 

 
A(x=0,y=0),  B(x=5,y=0),  C(x=5,y=35),    A(x=0,y=10), 
      x+2y=u, x-2y=v 
A’(u=0,v=0), B’(u=5,v=5), C’(u=75,v=-65), D’(u=20,v=-20), 
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  dvdu J  vu  dydx cy)-(x y2ax  3
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Sekli bolgelere ayirarak integrasyonu hesaplayabiliriz
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5) r=A+ cos(4θ) egrisinin birinci bolgede kalan kismi ile cevrilen bolgenin alanini 
bulmak icin gerekli integralleri yazin.  Integrali basit cozulebilir  forma getirin. 

 Not kutupsal koordinatlarda alan  ∫∫
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6)   D bölgesi  1
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 denklemleri ile verilen  elipsoiddir.    
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yeni integralini elde edin. Kuresel koordinatlara gecerek Integrali basit cozulebilir  

forma getirin.  

 Cozum:   

 ∫∫∫
D
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D

dw dvdu  J)w,v,u(g    

 
f(x,y,z)=1    →    g(u,v,w)=1 
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Kuresel koordinatlara geceriz 

r= ρ sin ϕ 

ρ = 22222 rwwvu +=++   

ϕ = arc cos(w/ρ) 

θ =arc cos (u/v) 

J2=ρ2 sin ϕ,  
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 9)Alttan  22 yxz += konisi, ustten z=2 duzlemi ile sinirlanan bolgenin  
yogunlugu homojendir.  Bolgenin   agirlik merkezini bulmak için gerekli 
intgegralleri yazın. b)integrasyonu silindirik koordinatlara cevirin. Integrali  basit 
cozulebilir  forma getirin   

8)Yaricapi N olan   yari kurenin yogunlugu 
δ(x,y,z)=xyMz seklinde degismektedir. Bu yari 
kurenin agirligini  bulmak icin gerekli integrasyon 
formullerini a) kartezyen koordinatlarda  yazin. 
b)integrasyonu kuresel koordinatlara cevirin. 
Integrali  basit cozulebilir  forma getirin   

7) Ustten x2+y2+z2=K  kuresi,   

 alttan 22 LyLxz += konisi tarafindan 
sinirlanan bolgenin hacmi hesaplanmak isteniyor. 
Gerekli integralleri yazin. Silindirik  
koordinatlara gecerek integrali  basit cozulebilir  
forma getirin.  



 
 


